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Beweis: Die perfekte Menge P ldt sich eindeutig und

stetig auf die Strecke ?1—1 abbilden, Bezeichnen wir das
Bild der Menge R, auf der Menge P mit RF, so ist die
Menge RP von der zweiten Kategorie in bezug auf die
Menge P, da bei einer stetigen und eindeutigen Trans-
formation eine Menge erster (zweiter) Kategorie in eine
Menge erster (zweiter) Kategorie tiberfiihrt wird.

Dadurch ist der Satz 5 vollstindig bewiesen.

Bezeichnen wir mit f; (x) eine Funktion, die folgender-
mafien definiert ist:

Si(®) =1 flir alle Punkte der Menge R,
Si(®) = 0 fiir alle Punkte der Menge C(R),

so sind alle Funktionen £, (%), 4 (®). . . fu(®. .. ful®). .. S (e
im L. Sinne nichtmefibar und keine Nullfunktionen.!

6. Satz: Es gibt ¢ =&, Funktionen, welche keine
Nullfunktionen sind, und die alle zueinander ortho-
gonal sind.

Beweis: Die Funktionen f£;(¥), f;(¥)... fi(®)... fu(®)..
fi(¥)... haben diese Eigenschaft. In der Tat sind f(‘i) und
JEE) us_;mndwe]chl, zwei Funktionen dieser Menge, wo A=
ist, so ist fi(x).fo(®) =0, weil die Mengen R, und R, keinen
Punkt gemeinsam haben. Es ist also

1
JA@f(x)dx =0,
0
wenn % ==k verschieden ist, fiir alle Funktionen
HO), @) .. ful®)... f - ). .

Diese Funktionen sind aber alle im L. Sinne nicht-
mefibar.®

1 Nullfunktion ist eine Funktion, welche iiberall hiichstens mit Aus-
nahme einer Nullmenge im L. Sinne, gleich Null ist.

% Jedes Orthogonalsystem von im L. Sinne mefbaren Funktionen ist
abzahlbar (Schmidt, G. E, C. R., 143, p. 738).




