Uber Anniherung an Lebesgue’sche Integrale
dureh Riemann’sche Summen

von

Hans Hahn in Czernowitz.

(Vorgelegt in der Sitzung am 12. Februar 1914.)

Ist die Funktion f(x) integrierbar im Sinne von Riemann

b
im Intervalle << a, b >, so ist ihr Integral f f(x)dx, der Rie-
mann’'schen Definition gemifl, Grenzwert von Summen folgender
Gestalt: man nehme mit dem Intervalle < @, b= eine Zer-
legung D vor, durch Einschalten der Teilpunkte
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wihle in jedem Teilintervalle < #;_, #; > nach Belieben den
Punkt & und bilde die Summe:
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das Integral ist der Grenzwert dieser Summen, wenn die Zer-
legung D eine ausgezeichnete Zerlegungsfolge! durch-
lauft.

Jede im Riemann’schen Sinne integrierbare Funktion ist
auch integrierbar im Sinne von Lebesgue, und zwar ergeben
beide Integraldefinitionen denselben Wert. [st hingegen f(x) nur
integrierbar im Sinne von Lebesgue, nicht aber im Sinne von

1 Nach G. Kowalewski heifit eine Folge von Zerlegungen D, des Inter-
valles < a, b > eine ausgezeichnete Zerlegungsfolge, wenn das grifite in )y,
auftretende Teilintervall fiir # = oo den Grenzwert 0 hat.




